
 פונקציית מנה משולבת שורש  ת חקיר

ביטוי  במונה או במכנה קיים , בה או xמכנה תלוי  לבת שורש היא פונקציה בעלת שונקציית מנה מופ

 . שורש המצוי תחת  xתלוי 

 

 וגמה: דל

 

𝑓(𝑥)הפונקציה   =
2√𝑥

√𝑥+1
 רש. לבת שו מנה משו היא פונקציית  

 

'חקירת  -ית מנה' ו ת פונקצי רקים 'חקירפבעל פי הנלמד   סוג זהשל פונקציה מנדגים את החקירה 

 : ית שורש' פונקצי 

 

 אי שליליים: ביטויי השורש להיות כל  להיות שונה מאפס, ועל : על המכנה תחום הגדרה  -
 

𝑥 ≥ 𝑥√ וגם  0 + 1 ≠ 0 

𝑥 ≥ 𝑥√ וגם  0 ≠ −1 
 

 

𝑥הוא   תחום ההגדרה  ,י תמיד אי שליל מכיוון ששורש הוא ≥ 0  . 

 

 

= השוואת הפונקציה   xציר   חיתוך עם ה רגילה. חקירבדיוק כמו    ם:נקודות חיתוך עם הצירי -

 : הצבת אפס בפונקציה=   yלאפס, וחיתוך עם ציר  

 

 :  x  רצי חיתוך עם 

2√𝑥

√𝑥 + 1
= 0 

2√𝑥 = 0 

√𝑥 = 0 
𝑥 = 0 

 

 

 .  (0,0)בנקודה   𝑥- ציר ה   הפונקציה חותכת את  פיכךל

 

 :  yחיתוך עם ציר  

 

𝑓(0) =
2√0

√0 + 1
=

0

1
= 0 

 

 .  (0,0)בנקודה   𝑦- ה ת ציר לפיכך הפונקציה חותכת א

 

 



ית  נקצי ונוסחת גזירת פו נהונקציית המגזירת פאת נוסחת  עלינו לשלב פה    דות קיצון:נקו -

 השורש. 

 

 ה. פונקציית מונה ופונקציית מכנ פונקציות: פונקציית המנה לשתי את   לפצל  אפשרשזכור נ

 
 שלנו:   במקרה

𝑔(𝑥) = 2√𝑥 

ℎ(𝑥) = √𝑥 + 1 
 

 נוסחת מנה: 

𝑓′(𝑥) =
𝑔′(𝑥)ℎ(𝑥) − 𝑔(𝑥)ℎ′(𝑥)

ℎ2(𝑥)
 

 

 השורש:  ניעזר בנוסחת נגזרת  𝑔′(𝑥)כאשר נחשב את  

 

𝑔(𝑥) = 2√𝑥 = √4𝑥 

𝑔′(𝑥) =
4

2√4𝑥
=

4

4√𝑥
=

1

√𝑥
   

 
 ניעזר בנוסחת נגזרת השורש:  ℎ′(𝑥)כאשר נחשב את  

 

ℎ(𝑥) = √𝑥 + 1 

ℎ′(𝑥) =
1

2√𝑥
 

 

 ה:ניעזר בנוסחת נגזרת המנ 𝑓′(𝑥)כאשר נחשב את  

𝑓′(𝑥) =

(
√𝑥 + 1

√𝑥
) − (

2√𝑥

2√𝑥
)

(√𝑥 + 1)
2 =

√𝑥 + 1

√𝑥
− 1

(√𝑥 + 1)
2 =

√𝑥 + 1 − √𝑥

√𝑥

(√𝑥 + 1)
2  =

1

√𝑥

(√𝑥 + 1)
2 =

1

√𝑥(√𝑥 + 1)
2 

 

פי   ל קצה עייחודית, אלא קיצון    ןקודת קיצון נולכן לנגזרת אי נשים לב שהמונה לעולם לא מתאפס, 

 .  (0,0)תחום ההגדרה בנקודה  

 

𝑥אחרי   חיוביים בהכרח, ולכןהם ביטויים נה והמונשים לב שהמכנה  = מכאן כי  . עולה  𝑓פונקציה  ה 0

 . וםמיסוג מינמ קצה היא קיצון   (0,0)הנקודה  

 

 

 

 

 

 

 

 



 עליה וירידה: תחומי   -

 

𝑥הוא  יה את הקיצון, תחום העלינו למציפי עבודת על  > 0  . 

 

   מאונכות לצירים:אסימפטוטות  -

 

𝑥  ,יש פתרון . אם  שווה את המכנה לאפס נ – אסימפטוטות אנכיות  = 𝑎 ,  נבדוק האם הוא

𝑥בנקודה    לא מתאפסמונה  אפס את המונה. אם המ = 𝑎  אזי הישר ,𝑥 = 𝑎   אסימפטוטה

 . הפונקציה אנכית של 

 

𝑥בנקודה   ס מתאפאם המונה  = 𝑎 פישוט  . אם לאחר ט את הפונקציה פשנמשיך ל

𝑥בנקודה   התאפסך ל ממשי, המכנה הפונקציה = 𝑎  שר זי הי א, תאפסלא מ, אך המונה 

  𝑥 = 𝑎 הנקודה  אזי  כבר לא מתאפסכנה ת. אם המ אסימפטוטה אנכי(𝑎, 𝑓(𝑎))  חור.   

 

 נסתכל על הדוגמה שלנו: 

𝑓(𝑥) =
2√𝑥

√𝑥 + 1
 

 וה את המכנה לאפס: שונ 

√𝑥 + 1 = 0 

√𝑥 = −1 

 לפונקציה אסימפטוטה אנכית.  אין    –. לפיכך משיולמשוואה אין פתרון מ

 

החיובי  איזה ערך מקבלת הפונקציה כשהיא מתקרבת לאינסוף  נבדוק   –טוטות אופקיות מפאסי

 שלנו. במהלך העבודה   תחום ההגדרהנזכור את  . ילי והשל 

 

 נסתכל על הדוגמה שלנו: 

𝑓(𝑥) =
2√𝑥

√𝑥 + 1
 

𝑥הוא  תחום ההגדרה  ≥ , ועלינו לבדוק רק את  עה לעולם לאינסוף השליליגי הפונקציה לא מ. לפיכך  0

 האינסוף החיובי: 

 

lim
𝑥→∞

2√𝑥

√𝑥 + 1
= lim

𝑥→∞

2√𝑥

√𝑥 (1 +
1

√𝑥
)

= lim
𝑥→∞

2

1 +
1

√𝑥

=
2

1 +
1
∞

=
2

1 + 0
=

2

1
= 2 

 

𝑦מפטוטה אופקית  לפונקציה אסיולכן  = 2  . 

 

 

 

 



 : הפונקציה ף גר שרטוט סקיצת  -

 

רים, נקודות קיצון,  עם הצי  : תחום הגדרתה, חיתוך קציהו על התנהלות הפונכל המידע שלנם את נסכ

  יות:ת ואסימפטוטות אופקפטוטות אנכיותחומי עליה וירידה, אסימ

 

 


